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Θέμα 1ο:   
   
A. α. Αν α,β,γ,δ,∈ℜ, τότε να γράψετε τον μιγαδικό 

δiγ
βiα

+
+  με τη μορφή x+yi, x,y∈ℜ.  

                        Μονάδες 1 

    β. Να αποδείξετε ότι :  21 ZZ +  =  1Z + 2Z          Μονάδες 2     

    γ. Να συμπληρώσετε τις ισότητες: 

        1) 21 ZZ ⋅ =………. 

        2) ν21 Z...ZZ +++ =  …  

        3) ν21 Z...ZZ ⋅⋅⋅ =……. 

        4)  Zν ⋅  =…….   ν∈N         

         5)  ( )νΖ = ……..    ν∈N          Μονάδες 5 

Β.   α. Να συγκρίνετε τους αριθμούς: |Ζ1+Ζ2| και |Ζ1|+|Ζ2|     Μονάδες 3 

  β. Αν Μ1,Μ2 οι εικόνες των Ζ1,Ζ2 στο μιγαδικό επίπεδο, τότε με τι ισούται το  

      μέτρο της διαφοράς Ζ1‐Ζ2; Η απάντηση να δικαιολογηθεί.   Μονάδες 3 

  γ. Να γράψετε την εξίσωση του κύκλου με κέντρο την  εικόνα του Ζ1 και  

      ακτίνα α.                   Μονάδες 3 

Γ.  Να βρείτε τις τιμές του   για τις οποίες ο αριθμός   
  είναι:   α. πραγματικός  β. φανταστικός        Μονάδες 8 

λ∈ 7 23i 27i (1 )i 5− + −λ +

 
 
Θέμα 2ο:   

Α.        Να δείξετε ότι αν ο  (8 iz)iw
z 6
−

=
+

 είναι φανταστικός αριθμός, τότε οι εικόνες του 

μιγαδικού   στο μιγαδικό επίπεδο ανήκουν σε κύκλο που διέρχεται από την 
αρχή των αξόνων.                  Μονάδες 13 

z x yi= +

 
Β.  Αν  z 2005=  να δείξετε ότι  22z 2005 2005 z 2− = −       Μονάδες 12 

 
 



Θέμα 3ο:   
 
Α.  Έστω   μιγαδικοί. Να δείξετε ότι: z, w (1 zw)(1 zw) (1 zz)(1 ww)+ + ≤ + +  

Μονάδες 13 
 
Β.  Αν για τον μιγαδικό αριθμό z ισχύει: 

        να δειχτεί ότι 
2005 2005(4 3i)(z 3) ( 3 4i)(z 3)+ − = − + + z 3 z 3− = +  και  z I∈  

Μονάδες 12 
 
 
 
Θέμα 4ο:   
 

Α.  Αν  ,   να δειχτεί ότι:z x yi= + x 0>
z 1 1
z 1
−

<
+           Μονάδες 12 

 

Β.  Δίνεται η συνάρτηση 
(3 4i)z 4 8if (z)

5
+ + −

=  

  1. Αν Α είναι η εικόνα του μιγαδικού α=1+2i , να βρεθεί η εικόνα   του 
μιγαδικού   . 

A΄
f ( )α

  2.  Να δειχτεί ότι το σύνολο των σημείων Μ(z) για τα οποία ισχύει  f (z) z=  είναι 

η μεσοκάθετος του ευθ. τμήματος  .           Μονάδες 13 AA΄
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